OLIMPIADA DE MATEMATICA
FAZA LOCALA-12 FEBRUARIE 2011
CLASA a-IX-a

SUBIECTUL I

Fie M un punct in interiorul triunghiului ABC si G,, G;, G, respectiv centrele de greutate

ale triunghiurilor MBC , MAC si MAB. Sa se arate ca AG, + BG,; +CG, = 0 daca si numai
daca M este centrul de greutate al triunghiului ABC.

SUBIECTUL 11
x+[y]+{z}=1.2

Sa se rezolve sistemul: qy+ [Z]+ {X} =23, unde X,y,z>0, iar [a] reprezinta partea
z+[x]+{y}=35

intreaga a numarului real a.

SUBIECTUL III

Daca sirul de numere reale (a, )  verifica egalitatea:

nx1

3a, +5a, +7a, +...+(2n+1)a, = (n+1)’a, —%n(n+1), vn>1,

: 1 .
sa se arate ca sirul (b,) _ , unde b, =———— pentru orice N numar natural nenul, este o

nx172
progresie aritmetica.

SUBIECTUL IV

Daca X,y si z sunt numere reale pozitive astfel incat X+ Yy+z =2011,atunci are loc
inegalitatea:

J2011X + yz +,/2011y + XZ +,/2011z + Xy <4022.

Nota:

Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp de lucru 3 ore.

Fiecare subiect este notat de 1a 0 1a 7.
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Sigla olimpiade


